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Koseki: Beziehung zwischen dem Thullenschen Satz und dem Runge-Besseschen

BEZIEHUNG ZWISCHEN DEM THULLENSCHEN
SATZ UND DEM RUNGE-BESSESCHEN SATZ

KEN'ITI KOSEKI

Es ist wohl bekannt®, dass ein Gebiet in der z Ebene mit mindestens
einem Grenzpunkt ein regulires Gebiet ist. Ich will behaupten, dass der
Beweis wie der Beweis von Thullenschen® Satz laufen kann.

Satz. Inder z Ebene ist jedes Gebiet mit mindestens einem Grenz-
punkt ein regulires Gebiet.

Beweis. Es sei G ein Gebiet in der z Ebene und R sei die Begrenzung
von G. {a,} (n=1,2, ---) sei eine Punktfolge auf R, die iiberall dicht in
R ist. Essei {U,}(n=1,2, --*) eine Gebietsfolge auf G, so dass VU, =G
ist und U, ein beschrinktes Gebiet ist. Wir setzen R,=U,, R, = U.+U,
v+, Ry=U,+ Uy+++++U,, ++. Es besteht dann U R,=G, R,CR....

Aus der Folge {@,} bekommen wir eine neue Folge {a,, @\, @, @\, as, s,
oty @y Gy vy @y -+ }.  Diese Folge bezeichnen wir mit {6.}(rn=1,2, ---). Es
gibt dann eine regulire Funktion f,(z) in G, so dass | fi(z}| =<1 auf R,=S,
und |fi(e))|>>1, |e;— b,|=<1 ist. Zum Beispiel haben wir nur zu f,(z)=

1

M z—b, = bx| auf R, bedeutet.
Wir setzen R,+c¢,=S,. Es gibt ebenfalls eine regulire Funktion fi(z)

in G, sodass |f2)|<1 auf S, und | £;(c;)|>1, |Uz_b3|§% ist. Wir

setzen, wo M das Maximum von l

[ 13
bestimmen nun eine positive ganze Zahl /,, derart dass es I—f’(—?)L—z—
'fﬁ%)' =2 besteht.

Diese Verfahren wiederholen wir. Die Funktion f,(z) ist dann reguliir
in G und es besteht

| £o(2) | =1 auf Sy(Sp=R,+Spitcy), |fp(cp)|>llc,.—bp|§_%

| folen) ' _ & 1 fulen) s
o L2

§=1
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Wir setzen f(z)=§‘:,l f?—;szl Die Funktion f(z2) hat als die naturliche
Begrenzung die Begrenzung R. W.z b.w.
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